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Resumen: Graham y Pollak demostraron en 1971 [1] que el determinante de la matriz
de distancias de un árbol depende solamente de su número n de vértices, y vale

(−1)n−1(n− 1)2n−2.

Se echaba en falta, sin embargo, una prueba combinatoria que explique la formula.
Proporcionamos esta demostración, reduciendo el problema a un conteo con signos
de familias de caminos en un grafo dirigido ad hoc. El conteo de caminos se reduce,
mediante le lemma de Gessel y Viennot, a un conteo de caminos sin intersección. Al
poner pesos en las aristas de dicho grafo se demuestran al mismo tiempo deformaciones
paramétricas.
Usando el mismo enfoque, resolvemos problemas de conteo con signo de desarreglos
(permutaciones sin punto fijo).
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